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Del 2

Oppgave 1

a) Tegnet i Geogebra:

b) Lasti CAS i Geogebra, arealet er %

¢) Lasti CAS (se under), koordinatene til T er (%,%}

3 M := Integral(x*(f-g), -1/2, 2)
125
- M=
f(x)=9(x) p N := 1/2*Integral(f’-g* -1/2, 2)
1 1 LNy 3125
Los: {X=—§ax=2} T 102
A := IntegralMellom(f, g, -1/2, 2) T:=(M/AN/A)
. > 3 25
—oA-=12_5 . —‘T:=<—,—>
T 24 4° 8




Oppgave 2

1 | A:=(0,0,0);

a) Oppgaven er last i CAS, til hayre.
2 | B:=(1,t+2,30);

13
Arealet er ? C:=(0,4,t+1);

b) Oppgaven er lost i CAS, til hgyre. 4 | D=(t3.8.1;

F(t):=1/2*abs(Vektor(A, B)@Vektor(A, C))

Arealet er 6 for tre verdier av ¢ 5
innenfor definisjonsmengden: ¢ |- FR):=3 vt!—18t+ 861> —34t+21
1,8, 7,85 og 9,29 F(2)
) . ) . 6
c) Viser pd grafen til V, som viser 13
. ) : 2
volumet til pyramiden, at vi har
. .. F(t)=6
en maksimalverdi innenfor 7
- Los: {t=—0.94,t = 1.8,t = 7.85,t = 9.29}
definisjonsmengden. Finner
V(t):=1/6%abs((Vektor(A, B)@Vektor(A, C))*Vektor(A, D))
denne ved kommandoen 8

- —lip_pe _
Ekstremalpunkt og far punktet E. VD) = § [t - 126+ 21t —10]

Volumet er storst nar ¢t =7.

12




Oppgave 3

a) Antall personer som ikke er smittet vil veere 12000 — y , dermed far vi
differensiallikningen y'= k(lZOOO - y) .
b) Opplysningene i teksten gir oss at y(O) =100. Last 1 CAS, se under.

c¢) Lesti CAS, se under. Proporsjonalitetskonstanten er £=0,0397.

d) Lesti CAS, se under. Det tar litt over 17 uker for halvparten av befolkningen er

smittet.

LesODE(y'=k*(12000-y), v, t, (0,100))
1
— y=—11900 e + 12000
ByttUt($ 1,{t, y},{10, 4000})
2
— 4000 = —11900 e 1°¢ 1 12000
3 Les($2,k)
~ {k=0.0397}
12000-11900%eA(-0.0397*t)=6000
4
~  —11900 et 4 12000 = 6000
5 Los($4,1)
~ {t=17.2488}
Oppgave 4

a) Tester forst at formelen stemmer for n=1:

3171

P

1

=1. OK.



b)

Antar sd at formelen stemmer for #n =k, og ensker a vise at den stemmer for
n=k+1:

2_
3k k+3/e+1

P, =P +3k+1=

3k —k+6k+2 3k’ +5k+2

2 2
3(k?+2k+1)—(k+1) 3(k+1) —(k+1)

2 2

Ser at dette ogsd stemmer. Da er formelen vist ved induksjon.

Trekanttallene er en aritmetisk rekke med a =n og d =1.
Sumformelen for de #n forste trekanttallene er dermed

_ (a1+an)-n (1+n)n _ n(n+1)

2 2 2
Vi ser fra figuren at P, kan deles opp i T, og to ganger T, , generelt far vi at

P =2T +T,
:2.(n—1)n+n(n+1)
2 2
B 2n° —2n+n’+n
- 2

B 3n’—n
2

som var det vi skulle vise.




